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摘 要 : 定义 Smarandache 对 偶 函 数 S*(m) 为 最 大 的 正 整数 人 mn 使 得 ml | mW 定义 另 、 
一 种 双 阶 乘 函 数 S" (mn) 为 最 大 的 正 整数 2m - 1 使 得 (2m -- 1) | mw 其 中 2fn; 且 

当 2 | mm 时 ,为 最 大 的 正 整 数 27m 使 得 (2rm)ll | m. 本 文 的 主要 目的 是 利用 初等 方法 研究 
一 个 包 伟 9 人 nm) 的 无 穷 级 数 的 收 敏 性 , 并 给 出 一 个 有 趣 的 恒等式 . 
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1 引言 及 结论 


定义 Smarandache 对 偶 函 数 9*(m) 为 最 大 的 正 整 数 mm 使 得 ml | mw 其 中 ”为 任意 的 正 整 
数 , 也 就 是 
他人) 一 maxfm: mn meN} 


关于 这 个 问题 , 不 少 作者 作 过 研究 , 并 且 得 到 了 一 些 有 意义 的 结论 . 例如 , 在 文 四 中 ,J.Sandor 
做 了 这 样 一 个 猜想 , 即 提出 了 对 下 整数 丰 和 在 2 十 1 之 后 的 第 一 个 素数 。 有 


SETI2E+DD=d-1 


后 来 这 个 命题 被 文 [?] 所 证 实 . 
在 文 四 中 , 李 洁 研究 了 一 个 包含 3*(n) 的 无 穷 级 数 的 敛 散 性 , 并 获得 了 一 个 恒等式 . 即 就 


是 对 任意 的 实数 w < 1 无穷 级 数 2 宁 人) 是 发 散 的 , 当 a > 1 时 是 收敛 的 . 而 且 


其 中 ((a) 是 Riemann zeta- 国 数 ， 
现在 我 们 定义 另 一 种 双 阶 乘 函 数 8 党 (n) 如 下 


ge 由 二 max{2m -1: (2m -1311|nm meN 2 
"1 maxf2m: (mnln meN21n 
我 们 发 现 这 个 函数 与 S*(n) 有 着 非常 相似 的 性 质 . 在 这 篇 文章 中 , 就 是 想 说 明 这 一 点 , 即 就 是 利 
用 初等 方法 研究 》 人 ) 的 收敛 性 质 , 并 给 出 一 个 有 趣 的 恒等式 , 即 就 是 证 明 下 面 的 
且 1 
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定理 ”对 于 任意 实数 。> 1 级 和 六 二 多 立 加) 是 收 全 的 , 且 


Con 1 忆 2 2 
记 9) ( 起 ) ( 人 《CE | 个 2 (G 呈 
其 中 〈(s) 是 Riemann zeta- 函数 . 

由 上 面 的 定理 我 们 立刻 获得 下 面 的 

推论 当 s= 2, 4 时, 我 们 有 恒等式 


Sn) Te 刀 1 2 
册 2 2 (2m 二 TI 了 也 (G 环 “ 
可 So) 到 疡 1 rt 1 攻 
人 记 74 五 2 (2m 二 TI 上 (7 下 
2 定理 的 证 明 


首先 , 如 果 s > 1 由 S”"(n) << lnm 可 得 狄 利克 雷 级 数 3 史 是 收敛 的 ， 且 


由 S"(m) 的 定义 知 当 为 奇数 时 , 如 果 S"(n) = 2m 一 1 则 (2m - D)! | nm 我 们 令 盖 一 
(2m -JUnal 且 (2m+Dlf+nl, 那么 对 于 任意 实数 s > 1 我 们 有 
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当 了 为 偶数 时 , 如 果 Se(n) = 2 则 (2 |. 现在 我 们 令 2 = (2) .no 且 (2m 十 2)+m2， 
那么 对 于 任意 实数 s > 1 我 们 有 
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于 是 就 完成 了 定理 的 证 明 . 
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当 s= 2 4 时 , 注意 到 5(2) = 窟 (4) = 徊 ( 见 文 疆 引 ) 我 们 容易 算出 下 面 的 式 子 


oo Se(m]) 3 oo 9 oo 2 
2 了 (三 酌 与 厅 )+ 公 三 全 末 
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Abstract: For any positive integer mn, the Smarandache dual function 9"(n) jg defined as the greatest positive 
72 SUch that ?ml divides n，And further we defined another Smarandache dual fanction 5”(m) as folows: 下 
2fn, then S”(n) be the greatest positive 2m 一 1 with (2m 一 1) divides nm; 计 2 | mn, then 9 (mn) be the greatest 
positive 2mz with (2m)1 divides 2，The main purpose of this paper js using the elementary methods to study 
the convergent Properties of an infinity involving 8S”(n),， and give an interesting identity for 让. 
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